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Функция. Область определения функции 

 

Задача 1. Найти область определения функции 𝑦 = 𝑓(𝑥) 
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Пример 1. Найти область определения функции 𝑦(𝑥) =
𝑥−2

2𝑥−1
. 

Решение типового примера 1. Функция 𝑓(𝑥) =
𝑥−2

2𝑥−1
 определена, если знаменатель 

дроби не равен нулю: 2𝑥 − 1 ≠ 0, т.е. если 𝑥 ≠
1

2
. Таким образом, областью определения 

функции является объединение двух интервалов: ]−∞,
1

2
[ и ]

1

2
, +∞[. 

Ответ: 𝑥 ∈ ]−∞,
1

2
[ ∪ ]

1

2
, +∞[. 
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Пример 2. Найти область определения функции 𝑦(𝑥) =
lg(1+𝑥)

𝑥−1
. 

Решение типового примера 2. Функция 𝑓(𝑥) =
lg(1+𝑥)

𝑥−1
 определена, если 

знаменатель дроби не равен нулю: 𝑥 − 1 ≠ 0 и аргумент логарифмической функции 

положительный: 1 + 𝑥 > 0 т.е. если 𝑥 ≠ 1 и 𝑥 > −1. Таким образом, областью определения 

функции является объединение двух интервалов: ]−1,1[ и ]1, +∞[. 

Ответ: 𝑥 ∈ ]−1,1[ ∪ ]1, +∞[. 

Пример 3. Найти область определения функции 𝑦(𝑥) = √1 − 2𝑥 + 3arcsin
3𝑥−1

2
. 

Решение типового примера 3. Первое слагаемое 𝑓1(𝑥) = √1 − 2𝑥 определена при 

1 − 2𝑥 ≥ 0,  а второе при −1 ≤
3𝑥−1

2
≤ 1. Таким образом, для нахождения области 

определения функции необходимо решить систему неравенств 
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Следовательно, областью определения будет отрезок [−
1

3
,

1

2
]. 

Ответ: 𝑥 ∈ [−
1

3
,

1

2
]. 

 

Справка. Основные элементарные функции: 

𝑦 = 𝐶, 𝐶 = const (постоянная функция),     𝐷(𝑦) = 𝑅1 = ]−∞, +∞[; 𝐸(𝑦) = 𝐶. 

bkxy +=  (линейная функция),      𝐷(𝑦) = 𝑅1; 𝐸(𝑦) = 𝑅1. 

𝑦 =
αx  (степенная функция), 𝛼 ∈ 𝑅1,     𝐸(𝑦), 𝐷(𝑦) зависят от 𝛼. 

𝑦 =
xa  (показательная функция), 𝑎 > 0, 𝑎 ≠ 1,   𝐷(𝑦) = 𝑅1, 𝐸(𝑦) = (0, +∞). 

𝑦 = xalog  (логарифмическая функция), 𝑎 > 0, 𝑎 ≠ 1, 𝐷(𝑦) = (0; +∞), 𝐸(𝑦) = 𝑅1. 

Тригонометрические функции: 

𝑦 = sin𝑥,         𝐷(𝑦) = 𝑅1, 𝐸(𝑦) =  1;1+− . 

𝑦 = cos𝑥,         𝐷(𝑦) = 𝑅1, 𝐸(𝑦) =  1;1+− . 

𝑦 = tg𝑥,        𝐷(𝑦) = ∪
𝑛∈𝑍

(−
𝜋

2
+ 𝜋𝑛,

𝜋

2
+ 𝜋𝑛), 𝐸(𝑦) = 𝑅1. 

𝑦 = ctg𝑥,        𝐷(𝑦) = ∪
𝑛∈𝑍

(𝜋𝑛, 𝜋 + 𝜋𝑛), 𝐸(𝑦) = 𝑅1. 

Обратные тригонометрические функции: 

𝑦 = arcsin 𝑥,        𝐷(𝑦) =  1;1+− , 𝐸(𝑦) = 







−

2

π
;

2

π
. 

𝑦 = arccos 𝑥,        𝐷(𝑦) =  1;1+− , 𝐸(𝑦) =  π;0 . 

𝑦 = arctg 𝑥,        𝐷(𝑦) = 𝑅1, 𝐸(𝑦) = 







−

2

π
;

2

π
. 

𝑦 = arcctg 𝑥,        𝐷(𝑦) = 𝑅1, 𝐸(𝑦) = ( )π;0 . 

 


